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Exercice n°2 - Fonction In, suites numériques — 7 points

Dans cet exercice, les deux parties sont indépendantes, cependant les résultats de la

partie A peuvent étre utilisées pour la partie B.

4
Partie A : P D\‘u-) = u..l
[ 4 o
Soit f la fonction définie sur |1; +oo| par f(x) =x —=In(x - 1).
——— ey >
1] Calculer lim_f(x). On admettra que lim f(x) = +g.
x— 1 - + - X—++00

2] Soit f' la fonction dérivée de la fonction f.
Montrer que pour tout ¥ €] 1; +eof : f'(x) =i—::

3] En déduire le tableau de variations complet de la fonction sur |1; +oo|.

4] En déduire que pour tout x €] 1; +oo| : f(x) > 2
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Partie B :

: 2 22 2 : P ug = 10 ,
Dans cette partie on cherche a étudier la suite u définie par : { 2 ou la
u = f(un)

fonction f est la fonction définie dans la partie A. - Un- “‘l%,‘)
Les résultats établis partie A peuvent étre utilisés dans cette partie.

1] Calculer u,.

2] Montrer par récurrence, que pour tout entier naturel n : u, > 2.

3] Montrer que la suite u est décroissante.

4] En déduire que la suite u est convergente. On notera [ sa limite.

5] Déterminer la valeur de .

6] On considére 'algorithme suivant :

from math import * On rappelle que log désigne la fonction logarithme
def seuil(iX): népérien en Python.
u= 1@
l-l Quelle valeur renverra la commande « seuil(1) » ?
; -
wh11e u—2>10**(-r): -2 S 4
u=u-log(u-1)
print(u) Uast ‘6'
)
n=n+1 \ -

return(n) —
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