V1. Considérons le groupe G = (Z/15Z)* et son sous-groupe H = (2).
(a) Quels sont les membres de G et de H 7 Quels sont les ordres |G| et |H|?
(b)

(¢) Les groupes G' et H sont-ils cycliques ?

(d)

d

Quel est 'ordre de chaque élément de GG'7

i. Quelles sont les classes (a gauche) pour H dans G'7
ii. Combien de membres y a-t-il dans chaque classe 7
iii. Combien de classes y a-t-il 7

iv. Quelle est l'indice [G : H|?
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VII. Soit m et n deux entiers premiers entre eux. Démontrer a partir de résultats antérieurs
que pour tous entiers a, b il existe un entier x avec

a (mod m),
b (mod n).
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V. Quel est le reste de la division euclidienne de 13" + 1717 par 117
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VI Soit U = {z € C* | |z| = 1}.

(a) Donner un morphisme de groupes de la forme f: C* — G tel que U soit le

novau de f.

(b) Dans le plan C, dessiner les classes a gauche suivantes : (i) U, (ii) 2U, (iii)
(1+22)U.

(¢) Soit w € C*. Donner une description géométrique de la classe a gauche wU C
C".
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